CWICZENIA Z LICZENIA POCHODNYCH Z ROZWIAZANIAMI

WZORY NA POCHODNE

1
(") =na™t, (") =¢*, (Inz) = = (sinz)' = cosx, (cosz) = —sinz.

POCHODNA ILOCZYNU I ILORAZU

f

(f-9)=f -g+g-f (E) :M

92

Zadanie 1. Policz pochodne

(a) f(z) =/r+52x*+3z+1 (b) f(z) = \F+2x+31n:p+\/_ (c) flx)=e" (2> + 2z + 1

(d) f(x) =sinz Inx (e) f(x) = ctgn (f) flw) = 2522
(9) flx) = 25t (h) flx) =15 (i) f(2) = Va(x + 7).

POCHODNA FUNKCJI ZEOZONEJ

(f(w(@)) = f(w(@)) - w' ().

Zadanie 2. Policz pochodne funkcji ztozonych

(a) f(z) =In(2z + 1) (b) f(x) = et (c) f(x) = sin(y/x)
(d) f(x) = cos(—x +3l’+2) (e) flz) =en® (f) f(z) = In(cosz)
(9) f(z) = (2° + 32+ 1)0 (h) f(z) =0z (1) f(z) =sin’x

(J) flz) =23 +222 -3 (k) f(x) = +/cosx () f(z) =1In(z® + 3)

Przykladowa droga rozwigzania Zadania 2.(a)
W przyktadzie f(x) = In(2x 4+ 1) funkcja WEWNETRZNA to 2x + 1. Oznaczmy w = 2x + 1.
Wtedy In(2x +1) =lnw ¢

(Inw)" =

gl

Czyli wstawmy w = 2x + 1.

(In(2z + 1)) = -2z + 1)

20+ 1
czyli po obliczeniu )

(In(2x + 1)) = RS

-(240) =
2x—|—1(+)



Rozwiazanie (c¢) W przyktadzie f(z) = sin(y/x) funkcja wewnetrzna to w = v/x. Mamy
f =sinw, wiec liczymy
(sinw) = cosw - w'.

Wstawiamy w = \/x i mamy

(sin(v/x))" = cos(Vr) - (V)

Obliczmy

L cos(y)

(sin(v/x))' = cos(v/x) - Sa? - v

1
2

Rozwiazanie (j) W przyktadzie f(x) = Va3 + 222 — 3 funkcja wewnetrzna to w = x +
222 — 3. Mamy [ = \/w, wiec liczymy

Wstawiamy w = 2 + 22% — 3 i mamy

1
(Val 4202 = 3) = ey (@ 4 207 -3,

Obliczmy

32?2 + 4z
Vad + 222 —3) = :
( ) 23 + 222 — 3

Rozwigzania Zadania 1. Pochodne wynoszg
(a) ﬁ + 10z +3, (b) — 2\};3 +2+31 4 #ﬁ’ (c) e*(z* + 4z +3), (d) sinz-* +cosz-Inz,

)
— x3 nz—2z3— T sin z—(z242z) cos —Ilnz . x T
(¢) gty (f) BRI 22, (o) Br2ineniridnens () 2me(§) Sl (a+¢") ++/a(1+e").

sin® x’ 2

Rozwigzania Zadania 2. Pochodne wynoszq
(a) jw, (b) (27 + 2)e*’ 28 (¢) jw, (d) (32® — 3)sin(—2z® + 3z +2), () cosz - "7,
(f) =2z () 10(2® + 32 + 1)°(52* + 922), (i) 2sinzcosz, (§) jw, (k) /cosz, (1) 3L

cosx ’ 343"




